
Задаци - прва недеља
задаци са * су посебно важни

1. * Нека jе α ∈ R. Израчунати извод функциjе xα.

2. Испитати диференциjабилност функциjе

f(x) =

{
x2, x ∈ Q
0, x /∈ Q

3. * Испитати диференциjабилност функциjе

f(x) =

{
x2 sin 1

x , x ̸= 0

0, x = 0.

4. Нека jе дат скуп S =
{

1
n

∣∣n ∈ N
}

и низ природних броjева cn = n+ [
√
n− 1].

a) Доказати да за k ∈ N \ {1} броj k2 + k − 2 не припада низу cn.

б) Означимо са mn низ природних броjева, поређаних у строго растућем поретку, коjи не
припадаjу низу cn. Доказати да limn→∞mn = ∞.

в) Дефинишимо функциjу f : R → R,

f(x) =


x sin 1

x , x /∈ S ∪ N
1
cn
, x = 1

n ∈ S
1
mk

, x = 2k, k ∈ N
k + 1, x = 2k + 1, k ∈ N.

Доказати да jе f биjекциjа и да важи f ′(0) = 0, док f−1 ниjе непрекидна у 0.

5. * Нека су дате диференциjабилне функциjе fk, gk, hk (k ∈ {1, 2, 3}).

a) Доказати да се детерминанта

∆(x) =

∣∣∣∣∣∣
f1(x) g1(x) h1(x)
f2(x) g2(x) h2(x)
f3(x) g3(x) h3(x)

∣∣∣∣∣∣
диференцира по правилу

∆′(x) =

∣∣∣∣∣∣
f ′
1(x) g′1(x) h′1(x)
f2(x) g2(x) h2(x)
f3(x) g3(x) h3(x)

∣∣∣∣∣∣+
∣∣∣∣∣∣
f1(x) g1(x) h1(x)
f ′
2(x) g′2(x) h′2(x)
f3(x) g3(x) h3(x)

∣∣∣∣∣∣+
∣∣∣∣∣∣
f1(x) g1(x) h1(x)
f2(x) g2(x) h2(x)
f ′
3(x) g′3(x) h′3(x)

∣∣∣∣∣∣ .
б) Нека су функциjе f, g, h : [a, b] → R непрекидне на [a, b], диференциjабилне на (a, b) и нека

jе

∆(x) =

∣∣∣∣∣∣
f(x) g(x) h(x)
f(a) g(a) h(a)
f(b) g(b) h(b)

∣∣∣∣∣∣ .
Доказати да ∆ испуњава услове Ролове теореме. Њеном применом на h ≡ 1 доказати
Кошиjеву теорему, а применом на h ≡ 1 и g(x) = x Лагранжеву теорему.


